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Θέµα 1ον
α) ∆ίνεται το σύστηµα των εξισώσεων:
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Να βρείτε τις τιµές του λ, για τις οποίες το σύστηµα έχει µία µοναδική λύση (x1, y1), για την οποία ισχύει η 
σχέση: (x1+ y1) > 1.

β) ∆ίνεται o πίνακας: 
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A . ∆είξτε ότι Α2 = 7Ι2 (όπου Ι2 ο µοναδιαίος πίνακς 2x2) και υπολογίστε τον 

Α20.
Θέµα 2ον

α) Θ εωρείστε τα σηµεία Α, Β και Γ µε συντεταγµένες {λ,µ}, {µ,-λ} και {-µ,λ} αντίστοιχα. Εάν Ο είναι η αρχή 
του ορθοκανονικού συστήµατος συντεταγµένων  να δείξετε ότι :

Ι.   τα διανύσµατα 
→→

OΓκαιOB  είναι αντίθετα

ΙΙ.  τα διανύσµατα 
→→

AΓκαιAB  είναι κάθετα µεταξύ τους  και έχουν τα µέτρα τους ίσα.

β)  Έστω τα διανύσµατα { } { }.21,β,2,3α −−
rr

 Να βρεθούν τα διανύσµατα δ,γ
rr

 ώστε να ισχύουν οι τρεις 

ακόλουθες σχέσεις:          αδ,β//γ,δγα rrrrrrr
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Θέµα 3ον

α)  ∆ίνετα ι η συνάρτηση f µε τύπο: Rλµε
1xλx
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= . Να βρεθούν οι τιµές της παραµέτρου λ 

για τις οποίες το πεδίο ορισµού της f είναι όλο το R. 
β) ∆ίνεται η συνάρτηση f µε τύπο: 4x3f(x) −+= . Να βρεθούν τα πεδία ορισµού και τιµών της f, η 
αντίστροφη συνάρτηση της f (εάν υπάρχει) καθώς και τα πεδία ορισµού και τιµών της.

Θέµα 4ον
α) Να υπολογιστούν τα παρακάτω όρια:
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β)  Να βρεθούν οι παράγωγοι πρώτης και δεύτερης τάξης της συνάρτησης:     

)x3ln(f(x) 2−=
γ) Το διάνυσµα θέσης ενός υλικού σηµείου δίνεται συναρτήσει της µεταβλητής t από την διανυσµατική 
συνάρτηση: ( ) ( ) j1sint2i1cost(t)r

srr
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(όπου τα σύµβολα j,i
rr

 παριστούν τα µοναδιαία διανύσµατα του ορθοκανονικού συστήµατος συντεταγµένων)

Να βρεθούν τα µέτρα των διανυσµατικών συναρτήσεων, 2
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==  , για t=5π/6 και 

t=5π/3. Πότε το µέτρο της (t)V
r

 γίνεται µέγιστο και πότε ελάχιστο και ποια η µέγιστη και ελάχιστη τιµή του;
Θέµα 5ον

Να υπολογισθούν τα ολοκληρώµατα:

                      α) dxx21x3 2∫ − ,   β)  ∫
−
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2sinxdxx ,  γ)  ∫ −− 43xx
xdx
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Καλή Επιτυχία

* Τα θέµατα είναι βαθµολογικά ισοδύναµα. Επίσης, τα υπο-ερωτήµατα κάθε θέµατος είναι βαθµολογικά 
ισοδύναµα µεταξύ τους
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